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Mateméticu:;): Calculo 1

GUIA DE EJERCICIOS N° 5
LIMITE DE FUNCIONES

1. Considere la funcion f(X)=x+5

a) ¢éExiste f(-1)?

b) Haga una tabla de valores de f(X) con X cercanos a -1 (por cualquiera de
los lados de -1). Investigue qué pasa con las imagenes f(X) cuando X se
acerca a -1.

x* -4
X+2

2. Considere la funcién f(x) =

a) ¢éExiste f(-2)?

b) Haga una tabla de valores de f(X) con cercanos a -2 (por cualquiera de los
lados de -2). Investigue qué pasa con las imagenes f(X) cuando X se
acerca a -2.

DEFINICION Significado intuitivo de limite

Decir que limf(x) =L significa que cuando X estd cerca de ¢, pero diferente de
X-C

c, entonces f(X) estd cerca de L.

3. Calcule los siguientes limites:

ay lim&=3
X—2
. 33x+42
b) lim=—"""2
x-0 22x° =21

c) IirL]‘(Zx2 -3x%+16)
d) Iirpz(x2+2t—1)

2
. +4x -
e) ||mw
X -1 Xx—1
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4. Calcule los siguientes limites:

4 3 _ 2 —
a) lim* X =x g) lim¥X*4-2
X-0 X X-0
2 _ . / —1-
b) lim> 9 hy lim 1+ x-v1-X
x-3 X—23 x-0 X
2 _ . 3 _
c) Iimt ta-2l ) ||mx—1
T t+7 -1 \2x+2 -2
. t-7)° . x?-a?
d) lim lim
L L L
: +h)* - . +13 - +
e) Ilmw k) I|m¢X 13- 2Vx+1
h-0 h x-3 x° =9
2 _ 2 _
n limE =X ) limXyX*2

h-0 h =2 \J4x+1-3

LIMITES LIATERALES
DEFINICION Limites por la derecha y por la izquierda

Decir que |iI'TJ f(X) = L significa que cuando X esta cerca, pero a la derecha de C,
X-C

entonces f(X) estd cerca de L. De manera andloga, decir que limf(x)=L,

X-C~

significa que cuando X estd cerca, pero a la izquierda de C, entonces f(X) estd
cercade L.

TEOREMA:
limf()=L = limf(x)=limf(x)=L

5. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=2, indicando si
existe el limite de la funcién en dicho punto.

+3 <2
£(x) = X X
3xX-1: x=2
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6. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto X=2, cuyo grafico
esta a continuacion:

7. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=0, indicando si
existe el limite de la funcién en dicho punto.

2 : <0
f(X)={ X
x-1: x>0

8. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto x=0, cuyo grafico
estd a continuacion:

T T T
-2 -1 / 1 2
-1

9. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=0, indicando si

existe el limite de la funcidén en dicho punto.

f(0) X : x<0
X) =
x> x>0
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10. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto X=0, cuyo grafico
esta a continuacién:

11. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X =-1, indicando si
existe el limite de la funcién en dicho punto.

2 . —
f(x):{x o x<-1
X-2 ; x>-1

12. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X =-1, cuyo grafico
esta a continuacion:

13. Calcule los limites laterales de la funciéon f(X) en el punto X =2, indicando si
existe el limite de la funcién en dicho punto.

el X

-X+6 ; x=22
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14. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=2, cuyo grafico
esta a continuacion:

15. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto Xx=5, indicando si
existe el limite de la funcidén en dicho punto.

X+2  x<5
f(x) =
-Xx+10 ; x>5

16. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto X=5, cuyo grafico
estd a continuacion:

17. Calcule los limites laterales de la funciéon f(X) en el punto X =2, indicando si
existe el limite de la funcidén en dicho punto.

x? = 2X © X<2
f(0={",
X“—6Xx+8 : x>2
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18. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=2, cuyo grafico
esta a continuacién:

) 4 6

19. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto x=0 y x=2,
indicando si existe el limite de la funcion en dichos puntos.

X o x<0
f(x)=4 x> ; 0<x<2
8-Xx ; x>2

20. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto Xx=0y X=2, cuyo
grafico esta a continuacion:
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21. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto X=2 y X=6,
indicando si existe el limite de la funcion en dichos puntos.

2

—4x+6+§— ; X<2
2
2
f(x)= 4x—6—?? ; 2<x<6
X2
—4x+6+7? ; X=6

22. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto X=2 y X=6, cuyo
grafico esta a continuacion:

4

23. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto Xx=0y x=2,
indicando si existe el limite de la funcion en dichos puntos.

X+2 ; x<O0
f(xX)=<2-x ; 0<x<2
X—2 ; x=22
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24. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto Xx=0y X=2, cuyo
grafico esta a continuacion:

25. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=0, indicando si
existe el limite de la funcidén en dicho punto.

X : X<0
f(x)=< -1 ; x=0
X—-2 0

26. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto Xx=0, cuyo grafico
esta a continuacién:
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27. Calcule los limites laterales de la funcion f(X) en el punto X=0, indicando si
existe el limite de la funcidén en dicho punto.

x> =2x : x<0
f(x)=< 1 ; x=0
X—2 0 x>0

28. Calcule los limites laterales de la funcién f(X) en el punto X=2, cuyo grafico
esta a continuacién:
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SOLUCIONES
GUIA DE EJERCICIOS N° 5
LIMITE DE FUNCIONES

a) f(-)=4
b)
X f(X)

-0.9 4,1
-0.999 | 4,001
-0.9999 [ 4,0001
-1.001 | 3,999
-1.01 [ 3,99
-1.1 3,9

Respuesta: Examinando las imagenes de elementos cercanos a -1, se observa que
las imagenes se acercan a 4.

Luego |il’p1f(x) =4

a) f(-2 :%, no existe imagen

b)

X f(X)
-1.9 -3,9
-1.999 -3,999
-1.9999 | -3,9999
-2.001 -4,001
-2.01 -4,01
-2.1 -4,1

Respuesta: Examinando las imagenes de elementos cercanos a -2, se observa que
las imagenes se acercan a -4.

Luego Iin_g f(x)=-4

by —2
c) 240
d) 2t+3
e) 4

10
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4.
1
_1 -
a) 9) 2
b) 6 h) 1
c) -10 i) 6
3
d) 0 j) 4a? =aa®
1
4 k) ——
) ) 16
9
f) 2x N =
) ) 5

5. lim(x+3)=5
X—2"

limEx-p=5 ; limfey=limfey=limf()=5
6. limf(x)=5 ; Ilimf(x)=5
X2 x- 2%

7. lim@=2
X-0"

Iimx-D=-1 ; Ilimfxzlimf(x) = Iirgf(x) NO EXISTE
x-0* x-0" x-0* X—

8. limf(x=2 ; Ilimf(x)=-1
Xx-0" x- 0"

9. Iirp(x):o

lime)=0 5 limfeg=limfe=1limf()=0

0. limf=0 ; limf(xy=0

X-0"

11
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11. lim(x®) =1
X—=1"

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

limx-2=-3 ; IimfxzIlmfx = Iirqf(x) NO EXISTE
X—=1" x--1* X =

x--1"

limf(g=1 ; limf()=-3
X--1"

X--1

lim(x*) =4

X2

lim(-x+6)=4 ; limfx=limfx=limf=4
x-2" X—2" x-2* X

limf=4 ; limf(x=4
X—2" x-2"

|irp(x+2) =7

Iiry(—x+10)=5 ; Iiryf(x):tlir;jf(x) = Iingf(x) NO EXISTE

limfg=7 ; limfe)=5

X-5"

|ir;j(x2 -2x)=0

lim(e-6x+8 =0 ;  limf()=limf)=limf(x)=0
x-2" X=2” x-2" X
limfx=0 ; limf(x)=0

X—2" x-2"

Para el punto X =0, tenemos que:

lim(x) =0
X-0"

lime)=0 5 limfeg=limfeg=1limf()=0
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20.

21.

22.

Para el punto X =2, tenemos que:
lim(x*) =4
X2

[Iim@-x=6 ; Ilimfxzlimf(x) = Iirgf(x) NO EXISTE
x-2* X2 x-2% X

Para el punto Xx=0, tenemos que:

limf(x)=0 ; limf(x)=0
X0~ x-0"

Para el punto X =2, tenemos que:

limfg=4 ; limf(y=6

X—2"

Para el punto X =2, tenemos que:

X

2
[im(-4x+6+ 5 )=0

X—2"

X2

lim@ax-6->)=0 ; limf=limfx=limfx) =0
x-2* 2 X-2" x-2* X2

Para el punto X =6, tenemos que

X2

|im(4x—6—7)=0

X-6"

2
lim(-4x+6+>)=0 ; limfx)=limf) =limfx) =0
X 6" 2 X6 X6 X-6

Para el punto X =2, tenemos que:

limfg=0 ; limfe=0

Para el punto X =6, tenemos que:

limf(x)=0 ; limf(x)=0
X6~ X-6"
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23.

24.

25.

26.

27.

28.

Para el punto X =0, tenemos que:
lim(x+2)=2
X-0"

lim@e-x=2 ; limfe)=limte)=limf(x=2
x-0" x-0" x-0" X—

Para el punto X =2, tenemos que
[im2-x)=0
X-2"

limx-2)=0 ; limfe)=limte)=limf(x=0
x-2" X—27 x- 2" X

Para el punto X =0, tenemos que:

limf)=2 ; limf)=2
X0~ x-0*

Para el punto X =2, tenemos que

limfy=0 ; limf(y=0

lim(x*)=0
X-0"

limx-2=-2 ; Ilimfxzlimf(x) = Iirgf(x) NO EXISTE
x-0* Xx-0" x- 0" X

|imf(x):O ; |imf(x):—2

X-0" x-0*

lim(x*-2x)=0
X-0"

Iirp(x—Z):—z ; Iirpf(x):tlirpf(x) = Iirgf(x) NO EXISTE

limfg=-6 ; limf()=0
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